Les triplets pythagoriciens

I) Introduction

On dit que trois nombres a, b, c entiers naturels non nuls forment un triplet pythagoricien s’ils vérifient la relation a² + b² = c².

Rechercher des triplets pythagoriciens, c’est chercher des triangles rectangles dont les côtés sont mesurés par des nombres entiers. On connaît le triplet (3, 4, 5).

II) Une première méthode d’obtention de triplets pythagoriciens.

1) Montrer que le carré d’un nombre impair est impair.
2) Citer 10 nombres impairs qui sont des carrés.
3) En remarquant que n² + 2n + 1 = (n + 1)², déduire 10 triplets pythagoriciens.
III) Une deuxième méthode :

1) Montrer que pour tout m, (m² (1)² +( 2m)² = ( m² + 1)².

En déduire que pour tout m entier supérieur ou égal à 2, (m² ( 1, 2m, m² + 1) est un triplet pythagoricien.

2) Citer 10 triplets pythagoriciens construits ainsi.

